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Wstep

We wstepie opiszemy z grubsza co robimy w tej pracy.



Rozdzial 1

Pierwszy rozdzial

Definicja 1.1. Funkcje f: RY — R nazywamy addytywna wtedy i tylko wtedy, gdy spetnia ona
rownanie Cauchy’ego, to znaczy

fla+y) = f@)+ fy), z,y eRY. (1.1)

Do réwnania (1.1) si¢ tutaj odwotamy (1.1). Jest to rownanie z definicji 1.1

Lemat 1.2. Jezeli f: RY = R jest addytywna to:

FO @)= fla)
1=1 =1

dla kazdego n € N i dla wszystkich x1,xa, ..., x, € NV,
Dowoéd: Zauwazmy, ze

n+1 n n+1

Z sz+xn+1 sz +f xn—&—l) Zf($z>+f xn+1 Zf xz

=1 =1 =1

O

Lemat 1.3. Jezeli f1, fo: RN — R sq funkcjami addytywnymi, to dla wszystkich a,b € R funkcja
f=afi +bfs jest addytywna.

Dowdéd: Ustalmy z,y € RY. Wowczas

f@+y) = afiz+y) +bfale +y) = a( fi(@) + iy)) +b(fa(2) + o))
= afi(z) +bfo(z) + afi(y) +bfa(y) = f(z) + f(y).



Rozdzial 2

Rozdzial drugi

Rozwazmy réwnania funkcyjne:

E(x+y) = E(z) E(y) (2.1)
L(zy) = L(z)+ L(y)
M(zy) = M(z)- M(y)

znane jako warianty réwnania Cauchy’ego.
Bedziemy je odpowiednio nazywaé: wykltadnicze, logarytmiczne i multiplikatywne.
2.1 Roéwnanie wykladnicze

Cos piszemy w podrozdziale.

2.2 Roéwnanie logarytmiczne

Uwaga 2.1. Rozwiazania tego rownania mozna znalezé w [3|. Pewne uogodlnienia znajduja sie
za to w pracy R. Lukasika (patrz [4, Theorem 2]).

Rozpatrzmy nastepujacy wykres funkeji (lepiej robi¢ w zewnetrznym programie w formacie
eps):
f(t)

(2,z) = |||

n® — o0
n—00
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