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Wstęp

We wstępie opiszemy z grubsza co robimy w tej pracy.
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Rozdział 1

Pierwszy rozdział

Definicja 1.1. Funkcję f : RN → R nazywamy addytywną wtedy i tylko wtedy, gdy spełnia ona
równanie Cauchy’ego, to znaczy

f(x+ y) = f(x) + f(y), x, y ∈ RN . (1.1)

Do równania (1.1) się tutaj odwołamy (1.1). Jest to równanie z definicji 1.1

Lemat 1.2. Jeżeli f : RN → R jest addytywna to:

f(
n∑

i=1

xi) =
n∑

i=1

f(xi)

dla każdego n ∈ N i dla wszystkich x1, x2, ..., xn ∈ NN .

Dowód: Zauważmy, że

f(
n+1∑
i=1

xi) = f(
n∑

i=1

xi + xn+1) = f(
n∑

i=1

xi) + f(xn+1) =
n∑

i=1

f(xi) + f(xn+1) =
n+1∑
i=1

f(xi)

Lemat 1.3. Jeżeli f1, f2 : RN → R są funkcjami addytywnymi, to dla wszystkich a, b ∈ R funkcja
f = af1 + bf2 jest addytywna.

Dowód: Ustalmy x, y ∈ RN . Wówczas

f(x+ y) = af1(x+ y) + bf2(x+ y) = a
(
f1(x) + f1(y)

)
+ b

(
f2(x) + f2(y)

)
= af1(x) + bf2(x) + af1(y) + bf2(y) = f(x) + f(y).
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Rozdział 2

Rozdział drugi

Rozważmy równania funkcyjne:

E(x+ y) = E(x) · E(y) (2.1)
L(xy) = L(x) + L(y) (2.2)
M(xy) = M(x) ·M(y) (2.3)

znane jako warianty równania Cauchy’ego.
Będziemy je odpowiednio nazywać: wykładnicze, logarytmiczne i multiplikatywne.

2.1 Równanie wykładnicze

Coś piszemy w podrozdziale.

2.2 Równanie logarytmiczne

Uwaga 2.1. Rozwiązania tego równania można znaleźć w [3]. Pewne uogólnienia znajdują się
za to w pracy R. Łukasika (patrz [4, Theorem 2]).

Rozpatrzmy następujący wykres funkcji (lepiej robić w zewnętrznym programie w formacie
eps):
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⟨x, x⟩ = ∥x∥2

n2 −→
n→∞

∞
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